ECE2-B

2018-2019

I. Résumé des notions de limites

Soit f : I — R définie sur un intervalle I. Soient z¢ € I et £ € R.

« Limites finies en un point

a.

b.

C.

lim f(z)=4{si| Ye>0, Ja>0, Ve el, (Jr—xo|<a = |f(z)—{ <e)

T—T0

lim f(z)=~{si:

IHCL‘O

Ve>0, 3a>0,Vzel, (rp—a<z<zy = |[f(r)—{<e)

lim f(z)=4{si:

Ve>0, dJa>0,Veel, (zp<z<xo+a = |f(x)—L <e)

+

« Limites infinies en un point

S

Limite +o0

lim f(z)= +oosi:
T—T0

lim f(z)= +oosi:

:p~>x0

lim f(z)=4o0si:

+
I*HL’O

Limite —c0

lim f(x)=—o0si:
T—T0
lim f(x) = —oosi:
T—=T(
lim f(z)=—ocosi:
x%wa’

Limites en ’infini

Limites en +oo

VB >0, 3a>0,Vzel, (Jlt—z|<a = f(z)>B)

VB>0,3a>0,Vzel, (xp—a<zx<zyg = f(z)=>B)

VB>0,3a>0,Vrel, (rp<zx<zo+a = f(z)=>DB)

VB>0, 3a>0,Vzxel, (|Jr—z9| <a = f(xr)<—-B)

VB>0, 3a>0,Vzel, (zp—a<z<zy = f(zr)<—-B)

VB>0, 3a>0,Vzel, (rp<z<zg+a = f(r)<—-B)

Ve>0,3A>0, Ve el, (x> A = |f(x)—(<e)

xginoo flz)=1{si:
xgrfoo f(z) = +oosi:
xgrfoo f(z) = —o0si:

Limites en —o0

VB>0,3A>0,Vzeel, (x>2A = f(x)>B)

VB>0,3A>0,Veel, (x>2A = f(x)<—-B)

Ve>0, 3A>0,Vxel, (x<—-A = |f(x)—{<¢e)

xgr_noo flx)=1{si:
lim f(z)=+4o0si:

T——00

xgrfloo f(z) = —oosi:

VB>0,3A>0,Vzel, (x<—-A = f(z)>B)

VB>0,34>0 Vzel, (z<-A = flz)<-B)
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II. Limite des opérations sur les fonctions

On considére g € R ou g = —00 ou g = +00. On note /1 € R et 5 € R.
Somme : lim (f + g)(x)
T—rT0
lim f
) o 2 400 —00
lim g
ly 0y 44y +00 —00
+ 0 400 +00 F.L
— 00 —00 F.I —0

Ce cas améne & considérer une F.I. :

Ce cas améne a considérer deux F.I. :

+00 — 00
Produit : lim (f x g)(z)
T—T0
lim f
. % f1 >0 /1 <0 {1 =0 +o0o —00
lirglg
£a>0 lyly " 0 +00 —0
lr <0 0105 010y 0 —00 +00
lr=0 0 0 0 F.IL F.I
+ 00 +00 —00 F.I +00 —00
— 00 —00 400 F.I —00 400
0 X oo
Quotient : lim S (x)
T—TQ g
lim f
. o ly >0 /1 <0 {1 =0 “+00 —00
i
/ /
fo >0 -1 “1 0 _
2 ’ 0 +00 0
0y 0y
ly <0 = = 0 _
2 I3 0 00 +o0o
lr =0
et g>0 +00 —00 F.I +00 —00
52 = 0
et g <0 —00 400 F.I —00 400
+ 00 0 0 0 F.I F.I
-0 0 0 0 F.I F.I
0 00
0 ' oo
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