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Exercices de calculs de sommes

Effectuer les calculs de sommes suivantes.
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1. >k
k=5
125
2. > k
k=9
11
3. >z
i=5

Démonstration.
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1. On applique ici simplement la formule du cours.

1 11-5+1)(114+5) 7x16
S = FDAL+S) _ Tx16 o s
=5 2 2
11
S k=56
k=5
2. On applique ici simplement la formule du cours.
125 125—-94+1)(125+4+9 117 x 134
oo DA +9) U7Xy 67— 7839
k=9 2 2
125
S k= 7839
k=9
3. Soit x € R.
11 11
Sox x Yy, 1 (par linéarité de la somme)
i=5 i=5
xx (11 =5+1) (par formule du cours)
Tx
11
VeeR, Y z="Tx
i=5
4. On calcule :
11 11 11
> (34 59) 3> 145> 4 (par linéarité de la somme)
i=5 i=5 i=5

11
3x (11 =5+1)+5 3. i
=5

(par formule du cours)

(d’aprés la question 1. (car la

21 45 x 56 variable i est muette))

301

11
S (3+ 5i) = 301
1=5




PCSI
Mathématiques

5. On calcule :

11 9k 1 1
S o= - Y 2ok (par linéarité de la somme)
k=5 3 3 k=5
1 1— 211—5+1
= 3 x 2° —4—5 (par formule du cours)
25 1-27
= —x
3 -1
11 9k 95 5
=T (1-2")="= (271
Y=y -m= -
6. Soit n € N*.
n=1 48 n—1 1
> oF = 48 3 5% (par linéarité de la somme)
k=0 k=0

1 0 1— (l)(n—l)—O-‘rl
= 48 x () 2 (par formule du cours)

n—14 1
Finalement : Vn € N*, 8 96 (1 — >

7. Soit n € [3,4o0].

n 2k+1 n—1 2k+2
oo o= Y (par décalage d’indice)
k=3 3 k=2 3

9 2 1— (2)(n—1)—2+1
= 4x <) 3 (par formule du cours)

(- 0))

n o 9ktl 16 2\" 2
Vne 3 4oof, 30 2 =16 (4 ()
= 313 3
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Commentaire

On peut expliciter le décalage d’indice.
n_ ok+1 n—1 9i+2
eI = - (en posant| i=k—1 |)
k=3 3 i= 3
n—1 27€+2
= — (car la variable i est muette)
k=2 3
8. Soit n € [2,4o0].
n 3k n 3k
> = X
=y 22 =2 (22)F

B § 2 1 (g)anJrl
— \4 1-2
1

(par formule du cours)

- e (-()7)

Finalement : Vn € [2, 400,

>

k=2

39 (3"
22k T 4 4




